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SOAL

Jawablah pertanyaan-pertanyaan berikut dengan singkat, padat, dan jelas. Anda diperbolehkan
membuka catatan, namun tidek diperkenankan untuk bekerja sama satu sama lain dan menggu-
nakan solver seperti menggunakan Al Pihak yang terindikasi bekerja sama atau menggunakan Al
mendapatkan nilai 0. Setiap soal memiliki bobot 25 poin.

1. Diberikan Z[\/—S] = {a: +yv—3:x,y € Z} dan didefiniskan operasi * dan - sebagai berikut.

(a+0v=3) x (c+av=3) = (a+ ) + (b+ V=3
<a+b\/—73> . (c+d\/—73> = (ac — 3bd) + (ad+bc)¢j3

di mana a,b,c,d € Z. Periksa apakah Z {\/—3} merupakan ring, daerah integral, atau field.

2. Diberikan ring (Zg¢ X Z19 X Zs3,+,-) di mana + dan - didefinisikan sebagai
(CL, ba C) + (337 Y, Z) = (CL +6 X, b +10Y,c+3 Z)v (CL, ba C)(CL‘, Y, Z) = (CL 6 T, b ‘10Y,C-3 Z)
untuk setiap (a,b,c), (z,y, z) € Zg X Zio X Zs.

(a) Tentukan char (Ze¢ X Z1o X Z3).
(b) Tentukan tiga ideal non-trivial dari Z¢ x Z1g X Zs.
(c) Dari (b), periksa apakah ideal yang Anda tuliskan merupakan ideal pokok atau bukan.

3. Diberikan field (Zs, +, -), kemudian f(x), g(x) € Zs[z] dengan
flx)=22" 42+ 23+ 322 —2 -1, g(x) =223 —22° 4+ 22 + 1.
(a) Tentukan hasil bagi dan sisa pembagian f(x) jika dibagi g(z).
(b) Tentukan faktor persekutuan terbesar dari f(x) dan g(x).

Zr |z
(3 — 22 +¢)

4. Tentukan semua c € Z7 sedemikian sehingga merupakan field di mana <w3 — 2%+ c>
ideal dari Z7[z].
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