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1. Jika diketahui f'(z) = 52° — V22 + sin(z), maka :

(a). Tentukan f(x) jika nilai dari f(0) = —2
(b). Tentukan f(m).

Zahra Nazila Annisa
Solusi.
(a). Perhatikan bahwa
/ 3 3 . 5$4 3:[3
f(z) :/f(x) dx:/(5x - \/P—i—sm(x)) de = < "% — cos(x) + ¢
di mana ¢ suatu konstan. Karena f(0) = —2, dari sini diperoleh
f(0) = =2
5(0)4  3(0)3
- - — 9
1 g cos(0) + ¢
0-0—-14+c=-2=c=—-1.
4
Didapatkan | f(z) = o _ 318

1 E cos(x) — 1}
(b). Dari sini diperoleh

Skema Penilaian:

4 5
5r* 328
(a). o Mendapatkan f(z) = v e

— cos(x) + ¢ dengan ¢ konstan. (415)
Apabila tidak menuliskan +c. (410)
o Mendapatkan nilai C. (45)

(b). Mendapatkan f(7). (+5)
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1
2. (a). Tentukan nilai / (x2+sin(x)) dx.
-1
(b). Diberikan fungsi f(z) dan fungsi g(x) di mana masing-masing kontinu di interval

[—2,2]. Jika

/1f($) dx = =3, /1g(I) dr =1, /f(x) dr = 4, /Zg(x) dz = 5,

2

tentukan nilai dari / <f(3:) + 29(:1:)) dx.
22
Wildan Bagus Wicaksono

Solusi.

(a). Perhatikan bahwa

x? dx + /Sin(a:) dx

Le—u_.

1
/ x—l—sm d:r;:
21

3]
= [133 — _33)3] + cos(1) — cos(—1)
= ?)) + cos(1) — cos(1)
2
- ,
(b). Perhatikan bahwa
/2 (f(x) + 29($)) dr = /Qf(x) d:c+/229(x) dx = /Qf(x) dx+2/2g(x) dx

Dari soal, diperoleh

f(z) = ]lf(x) da:+/2f(x) dr=-3+4=1

g(x) = /1g(x) dr + ig(x) de=1+5=6.

/
/

Jadi, didapatkan / (f(x) + 2g(m)) dr =1+2(6) =|13].

-2

Skema Penilaian:

(a). o Menentukan/<x2+sin(x)) dx dengan benar. (+8)
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o Menuliskan hasil akhir dengan benar. (+4)

(b). e Menuliskan /2f(m) = /1f(m) dx+/2f(m) dx. (+5)

Menuliskan /Zg(a:) = jlg(a:) dx + /zg(x) dx. (45)

o Menuliskan hasil akhir dengan benar. (43)
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3. Gunakan teorema fundamental untuk menentukan nilai f (Z) di mana fungsi f meme-
nuhi

3% 0

/f(4t) dt = sin®(z) +3/ TE .

0

Yehezkiel Gibrael Dativa Garin

Solusi. Untuk mendapatkan fungsi f(z), maka langkah pertama yang dapat dilakukan
adalah dengan menyatukan terlebih dahulu integralnya. Kemudian kedua ruas diturunkan

terhadap x agar berlaku teorema fundamental untuk persamaan di soal.

N

z 0
f(4t) dt = sin®*(z) + 3 f<_42 dt
0 T

N

1
5(2

N

wf(4t) dt = sin*(x) — / Btf£4;) dt
/ l F(48) + Btf 54?] dt = sin®(z)
oo+ 299 ) = £ o
a 07{f<4t><t;3>3+3f<4t>‘ P
CZ jztg(‘? dt | = sin(22).

1 1
Dari proses ini kita perlu memisalkan u = 3% sehingga didapatkan d—u =5 Berarti
x

4 ( RIC) dt) du _ sin(2x)

du\y t—3 ) dv
u ﬁ? .5 = sin(22)
fan) = (%2 ) sni2n
fn) = (F ) sin(zn).
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DUntuk memperoleh f(z) dapat dilakukan dengan cara

F(2w) = (W) sin(22)

o) = (152 snto)
(293 - 24) sinx).

xT

Langkah terakhir adalah dengan melakukan substitusi z = %, sehingga diperoleh

(= (T (D=1 G231 (5 3= (55)

4

a1 ()~ (5

4

2v — 12
Catatan. Setelah menemukan f(2z) = i sin(2z) dapat disubstitusikan x = %,
T

dari sini diperoleh

2.2 12 T—12 2 — 48
F(E) =25 a2 T) = V2T g
8 3 2 ™

Skema Penilaian:

N =

~—

0 x
. f(4t) f(4t
« Menulisk /7 — [y (¢
enulis an1 t—3dt J t—3dt (+8)

2

20 — 12

o Menerapkan teorema fundamental dan menemukan f(2x) = sin(2x). (+15)

o Terdapat dua alternatif penilaian.

20 — 24
— Apabila mencari f(z) = ’ sin(x) dengan tepat. (+5)

x
Menemukan hasil akhir. (42)

. (+5)

— Apabila menemukan f(2x) dan mensubtitusikan z =

Menuliskan hasil akhir dengan benar. (42)

ool 3
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2
4. Tentukan nilai / ‘xQ — 1‘ dx.

Wildan Bagus Wicaksono

Solusi. Perhatikan bahwa 2> —= 1 > 0 <— z < —-1Vz>1ldanz’-1<0 —
—1 < x < 1. Diperoleh bahwa ‘1’2 — 1‘ = 2% — 1 saat z < —1 atau = > 1, sedangkan
‘xQ — 1‘ =1—2? saat —1 < x < 1. Dari sini dapat disimpulkan bahwa

22 —1, jika < -1
‘332—1’: 1—2% jika —l<z<1 . (*)
22— 1, jika z>1

Dapat dicek bahwa ’:L‘Q — 1‘ merupakan fungsi yang kontinu dengan tiga syarat kekonti-

nuan (diserahkan kepada pembaca). Jadi,

2

-1 1 2
/‘xQ—ll d:v:/’xg—l’ dx+/‘x2—1’ dx+/’x2—1‘ dx.
-3 -3 -1 1

Dari (%), diperoleh

2

/‘xQ—l‘dx—/‘x—1‘dx+/‘x—1‘dx+/‘x—1‘dx
3
—/x—l dx+/ 1—37 dx—i—/a:’—l

ool - () B- ()

Skema Penilaian:

e Menentukan bentuk yang ekuivalen dengan ’:c2 — 1‘ berdasarkan batas nilai z. (45)

2 -1 1 2
. Menuliskan/’:ﬁ—l‘ dx:/‘x2—1’ dx—l—/‘xQ—l’ dx—i—/’xz—l‘ dzx. (4+7)
= -3 -1 1
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o Melakukan proses pengintegralan masing-masing dengan benar. (46, masing-

masing 2)

o Menuliskan hasil akhir dengan benar. (+2)
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